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В работе [6] сформулированы основные термины проблемы наилучших совсместных
диофантовых приближений, в частности понятие константы наилучших диофантовых
приближений 𝐶𝑛. Проблеме оценки константы наилучших диофантовых приближений по-
священно множество исследований. Мы остановимся на методах оценки указанной выше
константы снизу.

В 1891 году А. Гурвицом [6] с использованием теорию цепных дробей и теорию квад-
ратичных иррациональностей было получено точное значение 𝐶1 = 1√

5
.

В 1927 Ф. Фуртвенглер использую теорию алгебраических полей и произведя оценку
дис- криминанта произвольного алгебраичского поля [4] получил общую оценку

𝐶𝑛 ≥ 1/
√︀

|∆|,

где ∆ – это наименьший по модулю дискриминант алгебраического поля степени 𝑛 + 1.
Следующий результат принадлежит Г. Дэвенпорту [3] – он показал, что 𝐶𝑛 = 1

ΔF , где
∆F – критический определитель специального звездного тела. На практике не удалось
получить его значение, в связи с чем, Дж. В. С. Касселс [1] пришел к оценке

𝐶𝑛 ≥ 𝑉𝑛,𝑠/
√︀

∆𝑛,𝑠,

где и 2𝑛𝑉𝑛,𝑠 объем наибольшего пареллелипипеда с центром в начале координат, содержа-
щегося внутри фигуры эквивалентной звезному телу Г. Дэвенпорта, а ∆𝑛,𝑠 наименьшее
абсолютное значение дискриминанта действительного поля степени 𝑛 + 1, которое имеет
𝑠 пар комплексно-сопряженных алгебраических чисел.

Тем самым, задача свелась к оценке 𝑉𝑛,𝑠. Значения для 𝑛 = 2 были получены Дж. В.
С. Касселсом

𝑉2,0 = 2, 𝑉2,1 = 1.

В случае 𝑛 = 3 Т. Кьюзик [2] получил

𝑉3,1 = 2, 𝑉3,0 =
33/2
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Для 𝑛 = 4 С. Красс [5] получил

𝑉4,2 ≥
16

9
.

В [6] нами были получены следующие оценки
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𝑉5,2 ≥

√︃
27

(︀
9 + 5

√
5
)︀

88
, 𝑉6,3 ≥

9 + 5
√

5
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.
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