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Рассматриваются пары диагональных (то есть таких, что обе метрики из пары одновре-
менно диагонализуются в некоторых координатах) псевдоримановых метрик, заданных в
некоторой координатной области 𝑈 . Изучаются условия их согласованности и почти согла-
сованности и взаимосвязь между этими условиями. Дадим следующие общие определения.

Определение 1. [2],[3] Две псевдоримановы метрики 𝑔𝑖𝑗1 (𝑢) и 𝑔𝑖𝑗2 (𝑢) называются почти
согласованными, если для любой их линейной комбинации
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рассматриваемой там, где она задает невырожденный тензор, выполнено
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для всех наборов индексов 𝑖, 𝑗, 𝑘, где Γ𝑖𝑗
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𝑠𝑘(𝑢), а Γ𝑗
𝑠𝑘(𝑢) – риманова связность,

порождаемая соответствующей метрикой.

Определение 2. [2],[3] Две псевдоримановы метрики 𝑔𝑖𝑗1 (𝑢) и 𝑔𝑖𝑗2 (𝑢) называют согласо-
ванными, если для любой их линейной комбинации (1), рассматриваемой там, где она
задает невырожденный тензор, выполнено соотношение (2) и следующее соотношение:

𝑅𝑖𝑗
𝑘𝑙(𝑢) = 𝜆1𝑅

𝑖𝑗
1,𝑘𝑙(𝑢) + 𝜆2𝑅

𝑖𝑗
2,𝑘𝑙(𝑢) (3)

для всех наборов индексов 𝑖, 𝑗, 𝑘, 𝑙, где 𝑅𝑖𝑗
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тензора кривизны, порождаемого соответствующими метриками. Если для пары метрик
выполнено (3), то будем называть эти две метрики метриками с согласованными кри-
визнами. Таким образом, метрики согласованы тогда и только тогда, когда они почти
согласованы и их кривизны согласованы.

При этом в определениях 1 и 2 от метрик не требуется ничего, кроме невырожденности
и симметричности. В частности, не предполагается, что они диагонализуемы.

Понятие согласованности метрик было введено в [2], его введение было мотивировано
гамильтоновой теорией систем гидродинамического типа [1],[4],[5]. Условия (2) и (3) для
пары метрик возникают в ней из условий согласованности пуассоновых структур гидро-
динамического типа, которым соответствуют данные метрики [3].

В данной работе ставятся и решаются задачи получения взаимосвязей между усло-
виями почти согласованности и условиями согласованности кривизн и получения явных
условий согласованности кривизн для произвольных пар диагональных метрик, а также
дается обзор известных результатов, относящихся к условиям согласованности и почти
согласованности пар произвольных метрик.

Работа выполнена при финансовой поддержке РНФ (грант 16-11-10260).
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