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Пусть 𝑋, 𝑌 — непустые компактные подпространства метрического пространства 𝑍,
тогда расстоянием по Хаусдорфу между 𝑋 и 𝑌 называется следующая величина |𝑋𝑌 |𝑍 =
= max {sup

𝑥∈𝑋
inf
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Пусть 𝑋 и 𝑌 — метрические пространства. Тройку (𝑋 ′, 𝑌 ′, 𝑍), состоящую из метри-
ческого пространства 𝑍 и двух его подмножеств 𝑋 ′ и 𝑌 ′, изометричных соответственно
𝑋 и 𝑌 , назовем реализацией пары (𝑋, 𝑌 ). Расстоянием по Громову-Хаусдорфу 𝑑𝐺𝐻(𝑋, 𝑌 )
между𝑋 и 𝑌 назовем точную нижнюю грань чисел 𝑟, для которых существует реализация
пары (𝑋, 𝑌 ) такая, что |𝑋 ′𝑌 ′|𝑍 ≤ 𝑟.

Пространствоℳ изометрических классов компактных метрических пространств с мет-
рикой Громова-Хаусдорфа называется пространством Громова-Хаусдорфа.

Обозначим через 𝐹𝑛(𝑋) множество всех не более чем 𝑛-точечных подмножеств метри-
ческого пространства 𝑋, а через ℋ(𝑋) множество всех компактных подмножеств.

Множества ℋ(𝑋) и 𝐹𝑛(𝑋) для любого натурального 𝑛, наделенные метрикой Хаусдор-
фа, компактны, если компактно само 𝑋[n1].

Отображение, сопоставляющее каждому метрическому пространству какое-то семей-
ство его непустых, замкнутых и ограниченных подмножеств с метрикой Хаусдорфа, на-
зовем гиперпространственным. Отображение ℋ : ℳ → ℳ, 𝑋 ↦→ ℋ(𝑋) назовем отображе-
нием Хаусдорфа, а отображения 𝐹𝑛 : ℳ → ℳ, 𝑋 ↦→ 𝐹𝑛(𝑋) — конечными.

Общая задача состоит в исследовании свойств гиперпространственных отображений. В
докладе будет доказано, что отображения ℋ и 𝐹𝑛 для любого 𝑛 являются 1-липшицевыми
и, следовательно, непрерывными. Так же будет показано, какие топологические и метриче-
ские характеристики пространства 𝑋 сохраняются при переходе к ℋ(𝑋) или 𝐹𝑛(𝑋), а ка-
кие нет. Работа выполнена при поддержке программы "Ведущие Научные Школы"(грант
НШ-6399.2018.1).
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